I. Integrace pomoci vzorci a pravidel
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a) vzorec V 2 jx”dx .
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Priklady:
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Odmocniny upravime na mocniny s racionadlnim exponentem.
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b) vzorec V 8 If’(x)dx = 1n|f(x] +C

f(x)

Priklady:

1. jxffsdlen\x2—5\+c

Pokud je citatel integrované funkce derivaci jmenovatele, je vysledkem integralu pfirozeny
logaritmus absolutni hodnoty jmenovatele. Pokud je to tfeba, je mozné Citatele upravit
vytknutim a rozSitenim.
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2, [2908X dx = Slnsin x + 4|+ C
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3. jx +2d =2-§Ix3izdx:§ln‘x3+2‘+C

4.J-tgxdx=.[smxd ——.[ smxd =—1n|cosx|+C

COS X COS X



c) vzorec V9 J-f(ax+b)dx=lF(ax+b)+C
a

Priklady:
1. j cos(3x + 1) dx = %sin(3x +1)+C
Je-li vnitini sloZzkou slozené funkce linedrni vyraz (ax+b), je vysledkem integralu soucin

| e, . . . . VIV
Cisla — a primitivni funkce k integrované funkeci (se stejnou vnitini slozkou).
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d) vzorce V12 J-Az;dx = iarctg% +C
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V13 j dx =—In

+C
A* = x* 24

1 1. |A+x
A—x

Priklady:
Vzorce se li§i znaménkem ve jmenovateli integrované funkce
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1. J-xz +9dx = 2J-mdx =..V12.. :Earctgg_;r_c

2+x+C

2.j L =Vi3.=—mn
4—x* 2.2
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3. j . 25_ 3 dx Ve jmenovateli je minus, tedy pouzijeme V13, ale nejdtive vytkneme ze

jmenovatele —1 a z Citatele 5:

J : dx =5 NP I\ EEE.

x> =3 3—x? 2\/5 \/g—x

Pokud je ve jmenovateli tplny kvadraticky troj¢len, upravime ho na ¢tverec a zbytek a teprve

+C

potom pouzijeme odpovidajici vzorec.
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6. J-Z;dx:j ! dx:j ! dx =.V12..
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e) vzorce V14 j Jidx arcsm ‘i

VIS [ ——dx= ln‘x+\/x +B‘+C
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Priklady:

Vzorce se li$i znaménkem u x>
L [ 4 dx:..VIS..:4ln‘x+\/x2—3‘+C
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2. dx =.V14..=3arcsin—=+ C
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Je-li pod odmocninou tUplny kvadraticky trojclen, doplnime na ¢tverec:
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3. | ——d = | —— =1n(x—3)+\/x2—6x+12‘+C
J‘\1362—6x+12 J‘w/(x—3)2+3

dx =..V15..

I1. Upravy integrované funkce

O rozsifeni zlomku jsme se zminili u pouziti vzorce V8. Dalsi ¢astou upravou zlomkd je
rozepsani na soucet nebo rozdil ,,mensich* zlomki, pokud v Citateli ptivodniho zlomku byl

soucet nebo rozdil.
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x+2 x +4x+4 x> 4x 4 4 i
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3. jtgzxdx:j:::z);dx:jl cos” x

dx=tgx—-x+C

Nékdy je mozné rozepsat integral na ¢asti, kdyZ se roznasobi integrovana funkce. Nemizeme
integrovat kazdy Cinitel zvlast, protoze neexistuje obecné pravidlo pro integraci soucinu

funkeci.
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Kvadraticky trojClen ve j menovateli(i pod odmocninou)doplnime na Ctverec.
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X —8x+2 (x—4)"-16+2 T '[ (x—4)* -
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ALE!

8.[ = 272 = V8., =In|x? —2x +10[+ C
x> =2x+10
Neni tedy mozné k feSeni pristupovat bezmyslenkovité a rozhodné je tfeba zvladnout zakladni

VZOrce.

II1. Integrace racionalnich funkci lomenych (RLF)

Neryze lomenou racionalni funkci vyjadiime vydélenim jako soucet polynomu a ryze lomené
A

N . . A
racionalni funkce. Pokud ma tato ryze lomena funkce tvar ———— nebo ————,
ax” +bx+c

(ax+b)"
integrujeme ji pomoci nékteré¢ho ze vzorct V12, V13, V9, poptipadé V8.



Pf‘iklady
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Neryze lomené funkce rozlozime délenim:
x’ 1
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Jiny zpiisob vypoctu spociva v piicteni a odecteni vhodné konstanty k Citateli a nasledné
rozdéleni integrované funkce na dva zlomky :
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